MINISTERUL

INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN o
e ’ CERCETARII

BISTRITA - NASAUD TN ERETOR it

SI SPORTULUI

OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA-etapa locala
18 februarie 2012

Solutii si bareme
ClasaaVl-a

Daca a=2 obtinem 2°+2=6 care nu este si prim

2>+2=10 care de asemenea nu este prim 1p
Dac3 a=3 obtinem 3°+2=11 numdr prim

342=29 numir prim
Deci a=3 este o solutie a problemei 1p
Considerdm & = 3 un numar prim acesta poate avea una din urmatoarele forme:
a=3k+1saua=3k+2, k EN* 1p
Pentru a=3k+1 obtinem 1p
(Bk+1)*+2=(3k+1)(3k+ 1) +2=3k(Bk+ 1)+ 1Bk + 1) +2=9k> +3k +3k + |,
1+2=9k*+6k+3
9k* + 6k + 3 = 3(3k*+ 2k + 1) care nu este prim 1p
Pentru a=3k+2 obtinem P
(3k+2)2+2=(3k+2)(3k+2)+2=3k(3k+2)+2(3k +2) + 2 =9k* + 6k + 6k +
44+ 2=9k*+12k +6 = 3(3k* + 4k + 2)
9k*+ 12k + 6= 3{:31‘:2 + 4k + 2) nu este prim, deci singura solutie pentru a=3
Desen C \B/ 1p

D A
0}
Notimm(<t AGB) = x,m(< BOC) = y,m(< €COD) = 5x 1p
x+y+5x=180"=6x+y=180"= y = 180" — 6x =y = 6(30 — x) 1p
Din ipotezs x < 90°%,y < 90°,5x < 90° = x < 18° (1) 1p
1p

Din ¥ < 90% = 6(30 —x) < 90°|:6 =30 —x < 15
Din30 — x < 15 = x > 15%(2). 1
Din(1)si(2) 15 < x < 18°six e N = x € {16°,177} 1p
Decim (< AOB) € {16, 17}, m(< BOC) € {84°, 78"} sim(< COD) € {80°%, 85"}
Fie a si b cele doua numere
Daca numarul a are doi divizori, inseamna ca numarul a este prim 1p
Daca a este numar prim are ca divizori pe 1 si pe el insusi a 1p
Numarul b avand trei divizori acestia sunt 1, m, m 1p
m’=b 1p
Din enunt a+b=78 si 1+a+1+m+b=85 1p
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Deci m+2+78=85, de unde m=5, m2=25, deci b=25
a=78-25=53.
Deci a=53 si b=25

1p

1p
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